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Ozet : Matematikte onemli bir yeri olan seriler fizerinde caltsarak, aritmetik seriye istatistiksel bir yaklaslmda bulunulmustur.
Aritmetik dizinin terimler toplam1,

(an + “1)“: (an +r—al)

2 r
ifadesi ile hesaplanabilir. Bu ifadenin ilk k1smi medyan veya aritrnetik ortalamayi, ikinci klsm1 ise, clizideki eleman sayismt
vermektedir. Ote yandan aritmetik serinin dag1l1m1 Uniform daglhma uymaktadir. Bu dagihmm ortalama51 olan;

a + (1:E61,”): ( n l )

fistteki ifadenin ilk terimine kars1ltk gelmcktedir.

Anahtar Kelimeler : Aritmetik Seri, Aritmetik Dizi

A Statistical Approximation To Arithmetic Series
Abstract : A statistical approximation to arithmetic series were made by studying an series which has important place in

mathematic. The sum of arithmetic sequence can be calculated by following equation:
(a11+a1);£‘-(an +r—al)

2 r
The first part of this equation shows median or arithmetic mean while second part gives the number of elements. On the other hand,

distribution of arithmetic series with uniform distribution
a + a]E(x): ( n 2 )

mean of this distribution, correspond to the term of above expression.
Key words : Arithmetic series, arithmetic sequence

Gil-is matematikgiler de Gaus’un bu yonfiyle pek fazla
Matematik hemen hemen biitiin bilim ilgilenmemislerdir.

dallarmm has vurdugu bir disiplindir.
Matematigin gelistirdigi cesitli teori. ve yontemler istatistigi matematikten ayri dfisfinmemek
cok degisik alanlara uygulanabilmektedir. gerekir. Ancak bu alandaki onemli ve 111211
Uygulamah matematigin esas gorevi de, bu gaye gelismeler, istatistigi ayrl bir disiplin haline
ile teknikler gelistirmektir. getirmistir. istatistik, matematigin gelistirdigi teori

ve tekniklere dayanarak kendisi de yeni y‘ontemler
Dizi ve serilerin maternatikte 90k onemli bir gelistirmektedir.

yeri vardlr. Gaus’un yontemi de herkes tarafindan Bu cahsmada serilerin istatistik yoniiyle
bilinmektedir. Ancak Gaus’un istatistikci kimligi ilgilenilmis ve bu konuya farkll bir yaklaslmda
ile herkes ilgilenmeyebilir. Aslinda, teorik bulunulmustur.
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Dizive Seri
Dizi
Haslsalihoglu ve ark.(1994) diziyi, tamm

ci'lmlesi pozitif tam sayllar ci‘lmlesi olan bir
fonksiyon olarak tammllyor. Bir dizi, {f(n) }ya
da yaygm olarak, (f(lz))bigiminde gbsterilir. Bu
gésterim;
(f(n)=(f(1),f(2),f(3),....,f(n),f(n+1),.....) (l)
demektir.

Burada, f(1) 1 inci terim, f(2) 2
terim,. ...f(n) de genel terimi ifade etmektedir.

Gene] terim, dizinin karakteristik terimidir. Bir
dizinin belirli 011112151, genel teriminin belirli
olmasnyla da ilgilidir. Pasteka and Solat(l991),
aritmetik dizilerin kapsad1g1 pozitif tamsay1
setlerinden bahsetmisler ve dizilerde yapllmi$
olan élgiimler hakkmda verdikleri bilgilerle
konuya 151k tutmuslardir.

inci

Sonlu bir limite sahip olan diziye yakmsak,
bunun dlgmda kalan diziye de 1raksak
denmektedir. Mesela (l/n) dizisinin Iimiti 0 olup,
bu dizi yakmsaktn'. Halbuki,
(n+1) / n dizisinin limiti sonIu olmad1g1 19in
lraksaktlr.

Seri
Sagll ve Bale] (1982),

terimlerinin toplaml;
a“ dizisinin mm

a1 +a2 +613 +1..+a,, +... =2‘h- (2'
i=1

olan ifadeye, genel terimi a“ clan bir seridir
denmektedir. Burada;

Zak =Ii_)m(a1+a2+...+ak) (3)_ n °°k—l

ak-
oldugundan, 1:1
terimi a" clan,

Serisinin yakmsakllgl, 'genel

5,1501‘1‘02 +...+a,, ‘ (4)
dizisiuin yakmsakhgma bagh olmaktadlr. Eger
burada yakmsakhk séz konusu ise, (3) nolu ifade

Zak = s (5)
1:1

§eklinde gbsterilir. Demek ki, Zak sembolu

yakmsak 01am bir serinin toplamml gijstermektedir
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(Mustafin, 1992). (4) esitliginde gésterilen (Sn),
klsmi toplamlar dizisi 0111p,
S _1=al+a2 +...+an n—l

S" =al —1—a2 +...+ a +aH (6)”—1

oldugundan,

a" 2 Sn — 511—1 (7)

dir. 1$te klsmi toplamlar dizisi yakmsak olan seri de
yakmsak oluyor. Bu durumda, serinin klsmi
toplamlar dizisinin limitine serinin toplaml adl
verilir (Hamsalihoglu ve ark, 1994).

Aritmetik Seri
Bir dizinin butUn terimleri, kendinden bir bnceki

terimine sabit bir sayl eklenerek olu§turu|an
serilerdir (San, 1975). Buna gbre ilk terimi a1 ortak
farkl r Glam [1 terimli bir dizinin terimleri,

alza]
a2 =al+r

a3 =a2+r=al+2r
a“1 =a3+r=al+3r

a" = 5101—1) + r = a1+(1'z—1)r

olur. Buna gére, bir aritmetik dizinin gene] terimi;
a” = a, + (n —1)r (8)
olmaktadlr. Tamsayllar dizisinde, n dogal saymm
toplam1 ise;

n n +13 = —( ) (9)
2

olur.

Aritmetik Seriye istatistiksel Yaklaslm
Bir aritmetik dizinin terimler t0plam1,

(a"+a1lh-+r—al)
2 r

ifadesi ile elde edilebilir. Bu ifadenin ilk klsml olan
(an + a1)

2

(10)

, dizinin medyamm vermektedir. 1kinci

I!(a +r—a1)
k1sm1 olan ise terim saylsml verir.

_ r
Burada r, sabit bir say] oldugu igin, dizinin tam

ortasmdaki deger (medyan), terim sayls1 ile
garplhnca terimler toplaml elde edilmi$ olur.



Dizinin terimler toplammi, bunlarm sayisma
bélerek blde edilen deger aritmetik ortalama olup,
simetriden dolayl bu deger medyanla aym
olmaktadir. Aritmetik ortalamamn
hesaplanmasmda kullanilan,

Ii ak
.11: —

g n
ifadesinde yer alan terim sayisi (n)’m tekrar bu
ifade ile garparsak yeniden;

I!

nu = 2 “l-
k=1

dizi toplami elde edilmi$ olur. Bu e§itlik, (10)
no’lu ifadeye denktir.

(11)

(12)

Simdi de, aritmetik seriye bir ihtimal dagilim
yakla§1m1 yapahm, Seri yakmsak ve terimleri
ard1§1k oldugu i9in, Uniform dag1lima uymaktadIr.
Buna ait daglllmm fonksiyouu Sekil 1’de
gésterilmistir;

F(x)

l

l/n

Ell 21}; an X

Sekil 1. Uniform Dagllimm
1989).

Bir u1(11form dggllim igin beklenen deger,
an +a]E<x> 2

seklinde hesaplamnaktadir. Bu esitlik ise, (10)
no’lu ifadenin ilk kisim ile aymdir.

Grafigi (Kara,

(13)

Degerlendirme Ve Sonug:
Yaklasimimm sayisal

gbsterebilifiz:
6rnekler ile
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Omek 1: llk terimi 1 ve ortak fark1(r) 7 olan
seride an =71 ahnlrsa, terimler $6e olur:
18152229364350576471
Burada, medyan veya aritmetik ortalama, (10)
numarali ifadenin ilk klsmma gbre,
(n+1):36

7H
bulunur. Bu deger hem medyan, hem de aritmetik
ortalamadir. Terimlerin say1s1 da, aym ifadenin
ikinci klsmma gijre;
(71+7~1):11

olur. Bu say1 aritmetik ortalama ile garpilirsa,
toplam;
36*11=396
olarak elde edilir.

Ornek 2 : llk terimi 3 ve oftak farkx ( r ) 2 olan
seride, an=27 almlrsa, dizinin terimleri $6e olur;
3579111315171921232527
Burada, medyan veya aritmetik ortalama, (10) no‘lu
ifadeden (27+3)/2=15 bulunur. Dizinin terim sayisi
ise; (27+2-3)/2=13 bulunur. Bu sayi, aritmetik
ortalama ile garpilirsa seri toplaml, 15*13 =195
olarak elde edilir.

érnek 3 : llk terimi 5 olan ve S’er S’er aman bir
dizinin an=75 olsun. Burada dizinin elemanlari,
51015 20 25 30 35 40 45 50 55 60
65 7O 75
olur. Medyan ve aritmetik ortalama, yine (10)
numarali ifadenin ilk k1'smma gére, (75+5)/2=4O
olur. Dizideki eleman sayisi ise,

(75+5-5)/2 = 75/5 = 15
bulunur. Bu sayl, aritmetik ortalama ile garpillrsa,
toplam; 40*15 = 600 olarak elde edilir.
llk timege gb‘re (10) numarali ifade yeniden,
(a,l +1)* (an + r —1)

2 r
geklinde yalabilir. Ugancu amege gc'ire de,

la + r a "

7 r
ya21labilir. Bu ifadeler, (10) numarah genel ifadenin
farkll kullanim gekillerinden 91km1§ olup, ikinci
6mek ise genel ifadeniq ayuen uygulanmig halidir.

(14)
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